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Zadatak I-1.
Odredi sve funkcije f: R — R takve da za sve x,y € R vrijedi

flx+y)+ f(@)f(y) = flzy) + (y+ D f(x) + (. + 1) f(y).

Zadatak I-2.

Na ploé¢i su napisani svi pozitivni djelitelji prirodnog broja N. Igraci A i B igraju
igru u kojoj naizmjence brisu po jedan broj s ploce. U prvom potezu, igra¢c A brise
broj N. Ako je prethodni obrisani broj d, onda sljedeci igrac¢ brise ili jedan djelitelj
broja d ili jedan viSekratnik broja d. Gubi onaj igra¢ koji vise ne moze odigrati
potez. Odredi sve brojeve N za koje igra¢ A moze pobijediti neovisno od poteza
igraca B.

Zadatak I-3.

Dan je tetivni ¢etverokut ABCD s tockom E na dijagonali AC pri ¢emu vrijedi
|AD| = |AE| i |CB| = |CE|. Neka je M srediste opisane kruznice k trokuta BDE.
Kruznica k sijece pravac AC' u tockama E i F. Dokazi da se pravci FM, AD i BC
sijeku u jednoj tocki.

Zadatak I-4.
Odredi sve prirodne brojeve n koji zadovoljavaju sljedeca dva uvjeta:

(i) n ima barem ¢etiri razlicita pozitivna djelitelja;

(i) za bilo koje djelitelje a i b broja n koji zadovoljavaju 1 < a < b < n,
broj b — a dijeli n.

Vrigeme: 5 sati

Vrijeme za postavljanje pitanja: 45 min

Svaki zadatak vrijedi 8 bodova.

Redoslijed zadataka ne odraZava njihovu tezZinu.



