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Uloha I-1.
Urcete vsechny funkce f: R — R takové, Ze pro vSechna z,y € R plati

flx+y)+ f(2)f(y) = flzy) + (y+ 1) f(x) + (. + 1) f(y).

Uloha I-2.

Na tabuli jsou napsani vsichni kladni délitelé kladného celého ¢isla N. Dva hraci A a B hraji hru,
pii které se stfidaji na tazich. V prvnim tahu hra¢ A smaze ¢islo N. Bylo-li naposled smazano
¢islo d, v nésledujicim tahu je nutno smazat bud délitele, nebo nasobek ¢isla d. Hrac¢, ktery

nemuze tdhnout, prohrava. Urcete vSechna ¢isla NV, pro kterda hra¢ A mize vyhrat nezavisle na
tazich hrace B.

Uloha I-3.

Je déan tétivovy ctyithelnik ABC'D a bod FE na jeho thlopti¢ce AC takovy, ze |AD| = |AE| a
|CB| = |CE|. Necht M je stfedem kruznice k opsané trojuhelniku BDE. Kruznice k protina
primku AC v bodech E a F'. Dokazte, ze ptimky FFM, AD a BC' prochéazeji tymz bodem.

Uloha I-4.
Naleznéte vSechna kladna cela ¢isla n, ktera vyhovuji nasledujicim dvéma podminkam:

(i) ¢islo n méa alespon ¢tyfi rizné kladné délitele,

(ii) pro libovolné dva délitele a, b ¢isla n takové, ze 1 < a < b < n, déli jejich rozdil b — a
¢islo n.

Cas: 5 hodin.
Cas na dotazy: 45min.
Za kazdou ulohu lze ziskat 8 bodu.

Ulohy nejsou Tazeny dle obtiZnosti.



