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I-1. feladat
Adjuk meg az Gsszes olyan f: R — R fliggvényt, melyre minden x,y € R esetén fennall, hogy

flx+y)+ f(2)f(y) = flzy) + (y+ 1) f(x) + (+ 1) f(y).

I-2. feladat

Egy N pozitiv egész Osszes pozitiv osztojat felirjuk egy tablara. Két jatékos, A és B, felvaltva
1épnek a kovetkezo jatékban. Az elsé lépésben A letorli N-et. Ha az utoljara letorolt szam d
volt, akkor a soron koévetkezo jatékos vagy d egy osztojat, vagy d egy tobbszorosét torolheti le.
Az a jatékos veszit, aki nem tud tobbet lépni. Hatarozzuk meg az Gsszes olyan N-et, amelyre
A meg tudja nyerni a fenti jatékot B lépéseitol fliggetlentil.

I-3. feladat

Adott egy ABC' D hurnégyszog és egy E pont az AC' atlén ugy, hogy AD = AE és CB = CE.
Legyen k a BDFE haromszog koriilirt kore, és M jelolje k kozéppontjat. A k kor az AC
egyenest F és F' pontokban metszi. Bizonyitsuk be, hogy az FM, AD és BC' egyenesek egy
ponton mennek at.

I-4. feladat
Keressiik meg az Gsszes olyan n pozitiv egész szamot, amelyre teljesiil az alabbi két feltétel:

(i) n-nek legaldbb négy kiillonboz6 pozitiv osztéja van;

(ii) n-nek minden olyan a és b osztéjara, melyre 1 < a < b < n teljesiil, b — a osztja n-et.

A feladatok megolddsdra 5 ora dll rendelkezésre.
Kérdéseket az elsd 45 percben lehet feltenni.
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



