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Uloha I-1.
Najdite vSetky funkcie f: R — R také, ze pre vSetky z,y € R plati

fl@+y) + f(@)f(y) = fley) + (y+ D f(2) + (@ + 1) f(y)-

Uloha I-2.

Na tabuli st napisané vsetky kladné delitele celého kladného cisla N. Dvaja hrac¢i A a B hraju
nasledovni hru, pricom sa pravidelne striedaji v tahoch: V prvom tahu hra¢ A zmaze ¢islo N.
Ak posledné zmazané ¢islo je d, potom hrac, ktory je na fahu, zmazZe delitela ¢isla d alebo
nasobok d¢isla d. Hra¢, ktory nemdze urobit fah, prehrava. Urcéte vSetky cisla N, pre ktoré hrac
A moze vyhrat bez ohladu na tahy hraca B.

Uloha I-3.

Je dany tetivovy stvoruholnik ABC'D a na jeho uhlopriecke AC' bod E taky, ze |AD| = |AE)|
a |CB| = |CE|. Nech M je stred kruznice k opisanej trojuholniku BDFE. Kruznica k pretina
priamku AC' v bodoch E a F. Dokazte, ze priamky FM, AD a BC' sa pretinaji v jednom
bode.

Uloha I-4.
Najdite vsetky kladné celé cisla n, ktoré vyhovuji obom nasledujicim podmienkam:

(i) ¢islo n méa asporn Styri kladné delitele;

(ii) ak a a b su delitele ¢isla n, pre ktoré plati 1 < a < b < n, potom ¢islo b — a tiez deli n.

Cas na riesenie: 5hodin

Cas na otdzky: 45 minait

Za kazZdu ulohu je mozné ziskat najviac 8 bodov.
Poradie uloh nezdvisi od ich obtiazZnosti.



