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Naloga T-1.
Dana so tri strogo narascajoca zaporedja naravnih stevil

ay, 2,03, ..., b17b2ab3a"'7 C1,C2,C3, ...

Vsako naravno stevilo pripada natanko enemu od teh zaporedij. Poleg tega za vsako naravno
stevilo n velja:

(i) cq, =bn+ 1;
(i) ans1 > bp;
(iii) stevilo ¢pr16, — (0 + 1)cpy — ney, je deljivo z 2.
Poiséi aso10, bao1o in co010-

Naloga T-2.
Za vsako naravno stevilo n > 2 dolo¢i najvecjo realno konstanto C,, tako da za poljubna
pozitivna realna stevila aq, ..., a, velja

2 .« o o 2 . o 2
a?+-+a? > (a1+ +an) LGy (ag — ).
n n

Naloga T-3.

V vsakem oglis¢u pravilnega n-kotnika stoji utrdba. Istoc¢asno iz vsake utrdbe streljajo na eno
izmed obeh najblizjih utrdb in jo tudi zadenejo. Rezultat bitke je mnozica zadetih utrdb, pri
¢emer ne razlikujemo, ali je bila utrdba zadeta enkrat ali dvakrat. Naj bo P(n) stevilo vseh
mogocih rezultatov bitke. Dokazi, da sta za vsako naravno stevilo k > 3 stevili P(k) in P(k+1)
tuji.

Naloga T-4.

Naj bo n naravno stevilo. Kvadrat ABCD je razdeljen na n? enotskih kvadratov. Vsak izmed
njih je z diagonalo, vzporedno BD), razdeljen na dva trikotnika. Nekatera oglis¢a enotskih
kvadratov so pobarvana rdece, tako da vsak od teh 2n? trikotnikov vsebuje vsaj eno rdece
oglisce. Pois¢i najmanjse mogoce Stevilo rdecih oglisc.



Naloga T-5.

Trikotniku ABC' vértana kroznica se dotika stranic BC', C'A in AB zaporedoma v tockah D,
E in F. Naj bo K tocka, ki je simetricna tocki D glede na sredisc¢e vértane kroznice. Premici
DF in FK se sekata v tocki S. Dokazi, da sta premici AS in BC' vzporedni.

Naloga T-6.
Dane so take tocke A, B, C, D in FE, da je ABCD tetiven Stirikotnik in ABDFE paralelogram.
Diagonali AC in BD se sekata v S, poltraka AB in DC' pa v F. Dokazi, da je ZAFS = ZECD.

Naloga T-7.
Za nenegativno celo stevilo n naj bo a,, naravno stevilo z desetiskim zapisom

10...020...020...01.
TN~ T N~

n n n

Dokazi, da je % vedno vsota dveh kubov naravnih stevil, nikoli pa ni vsota dveh kvadratov
celih stevil.

Naloga T-8.
Dano je naravno Stevilo n, ki ni potenca Stevila 2. Dokazi, da obstaja naravno stevilo m, za
katero velja:

(i) m je produkt nekih dveh zaporednih naravnih stevil;

(ii) desetiski zapis Stevila m je sestavljen iz dveh enakih blokov s po n Stevkami.

Cas: 5ur

Cas za vprasanja: 45 min

Vsaka naloga je vredna 8 tock.

Vrstni red nalog ni odvisen od njihove teZavnosti.



