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Zadanie I-1.
Zmalez¢ wszystkie takie funkcje f: R — R, ze dla dowolnych x,y € R zachodzi réwnosé

flx+y)+ f(@)f(y) = fley) + (y + D f(z) + (. + 1) f(y).

Zadanie I-2.

Na tablicy wypisano wszystkie dodatnie dzielniki liczby catkowitej dodatniej N. Dwaj gracze
A'i B graja, wykonujac naprzemiennie ruchy, w ponizej opisang gre. W pierwszym ruchu gracz
A wymazuje liczbe N. Jesli ostatnia wymazana liczba jest d, to nastepny z graczy musi wyma-
zaé¢ albo dzielnik d albo wielokrotno$¢ d. Gracz, ktory nie moze wykonaé¢ ruchu — przegrywa.
Wyznaczy¢ wszystkie takie liczby N, dla ktérych gracz A moze wygra¢ niezaleznie od strategii
gracza B.

Zadanie I-3.

Dany jest czworokat ABCD wpisany w okrag oraz punkt E lezacy na przekatnej AC taki, ze
AD = AF i CB = CE. Niech M bedzie $rodkiem okregu k opisanego na tréjkacie BDE. Okrag
k przecina prosta AC' w punktach E i F'. Udowodni¢, ze proste FM, AD i BC' przecinajq sie
w jednym punkcie.

Zadanie 1-4.
Wyznaczy¢ wszystkie dodatnie liczby catkowite n, ktére spetniaja nastepujace dwa warunki:

(i) n» ma co najmniej cztery rézne dzielniki dodatnie;

(ii) dla dowolnych dzielnikéw a i b liczby n speliajacych nieréwnosé 1 < a < b < n, liczba
b — a dzieli n.

Czas: 5 godzin.

Czas na zadawanie pytan: 45 min.

Za kazde zadanie mozna uzyskaé 8 punktow.
Kolejnos$c¢ zadan nie zalezy od ich trudnosci.



